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0 1 .  E n c o n t r e  a  p r i m i t i v a  g  d a  f u n ç ã o  4)( xxf = ,  s a t i s f a z e n d o  2)1( =g .

0 2 .  D e t e r m i n e  a  f u n ç ã o  f  q u e  s a t i s f a z  1)1( =f  e  q u e ,  p a r a  t o d o  x  e m  s e u  d o m í n i o ,

)()( xfxxf =′ .

( S u g e s t ã o :  Q u a l  é  a  d e r i v a d a  d a  f u n ç ã o  =)( xg  l n ))(( xf ? )

0 3 .  S e j a m  f  e  g  s e j a m  f u n ç õ e s  d e r i v á v e i s  e m  R  e  s u p o n h a  q u e  0)0( =f  e  1)0( =g .

S e ,  ∈∀x R  ,  t i v e r m o s  )()( xgxf =′  e  )()( xfxg −=′ ,

a )  v e r i f i q u e  q u e  ( )( ) ( )( ) 022 =−+− xcosxgxsenxf  e ,  e n t ã o ,

b )  c o n c l u a  q u e  ( ) xsenxf =  e  q u e  ( ) xcosxg = .

( S u g e s t ã o :  A  f u n ç ã o  ( ) ( )( ) ( )( ) 22 xcosxgxsenxfx −+−=ϕ  é  c o n s t a n t e ? )

0 4 .  P a r a  c a d a  u m a  d a s  f u n ç õ e s  f  a b a i x o ,  c a l c u l e  ∫ xdxf )( .
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0 5 .  C a l c u l e

a )   xd
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x∫ − 24

b )  ∫ − 24 x

xd   ( S u g e s t ã o :  F a ç a  a  s u b s t i t u i ç ã o  
2
xu =  e  l e m b r e - s e  d a  f u n ç ã o  a r c s e n x )

0 6 .  D e t e r m i n e  a  f u n ç ã o  f  q u e  s a t i s f a z  xexxf +=′′ 2)( ,  1)0( =′f  e  2)0( =f .

0 7 .  E n c o n t r e  a  e q u a ç ã o  d a  c u r v a  q u e  p a s s a  p e l o  p o n t o  )0,3(−  e  c u j a  i n c l i n a ç ã o  d a  r e t a
t a n g e n t e ,  e m  c a d a  u m  d e  s e u s  p o n t o s  ),( yx ,  é  d a d a  p o r  12)( += xxm .

0 8 .  C o n s i d e r e  f  u m a  f u n ç ã o  c o n t í n u a  e  s u p o n h a  q u e  )( xa  e  )( xb  s e j a m  f u n ç õ e s
d e r i v á v e i s .  S e
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v e r i f i q u e  q u e  )())(()())(()( xaxafxbxbfx ′−′=ϕ′ .

0 9 .  U s a n d o  o  r e s u l t a d o  d o  e x e r c í c i o  a n t e r i o r ,  c a l c u l e  )( xϕ′  e m  c a d a  c a s o  a b a i x o .
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1 0 .  E m  c a d a  c a s o  a b a i x o ,  c a l c u l e  a  i n t e g r a l  d e f i n i d a  d a  f u n ç ã o  f ,  n o  i n t e r v a l o  I .
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c )  =)( xf xsen ;  ].,[ ππ−=I d )  ( ) xcosxxf += ;  ].,[ ππ−=I

e )  =)(xf 232 +− xx ;  ].5,3[−=I f )  xx)x(f −= ;  ].,[ ππ−=I

1 1 .  C a l c u l e  a  á r e a  d e l i m i t a d a

 a )   p e l a s  c u r v a s  4xy =  e  2xy = ,  p a r a  ].1,0[∈x

b )   p e l a s  c u r v a s  3 xy =  e  3xy = ,  p a r a  ].1,0[∈x

c )   p e l a s  c u r v a s  42 +−= xy  e  2xy = .

d )  p e l o  e i x o  Y  e  p e l a s  c u r v a s  =y  sen x  e  =y  cos x ,  a t é  o  p r i m e i r o  p o n t o  e m  q u e
e s s a s  s e  c o r t a m  p a r a  0>x .

e )  p e l a s  r e t a s  2,1,0 === yxx  e  p e l a  p a r á b o l a  2xy = .

f )  p e l a s  c u r v a s  2xy =  e  xy = .

g )  p e l a  c u r v a  xy =  e  p e l a s  r e t a s  2−= xy  e  0=y

h )  p e l a  c u r v a  xxxy 86 23 +−=  e  o  e i x o  X .

i )  p e l a s  p a r á b o l a s  xxy 62 +−=  e  xxy 22 −= .

1 2 .  C a l c u l e  a  á r e a  d a  r e g i ã o  A ,  d e f i n i d a  p o r

∈= ),({ yxA R2 / 0≥x  e  }523 xxyxx +−≤≤− .

1 3 .  D a d a  a  f u n ç ã o  
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xf ,  c a l c u l e  ∫
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2
)( xdxf  e ,  t a m b é m ,  a

á r e a  e n t r e  o  g r á f i c o  d e  f  e  o  e i x o  X ,  d e  2−=x  a t é  5=x .



1 4 .  C a l c u l e  a s  i n t e g r a i s  a b a i x o  e ,  e m  c a d a  c a s o ,  f a ç a  u m  g r á f i c o  d a  r e g i ã o  c u j a  á r e a  a s
m e s m a s  r e p r e s e n t a m .
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1 5 .  M o s t r e  q u e  ( ) 0
2

0
=∫

π

tdtksen ,  o n d e  k  é  u m  i n t e i r o  n ã o - n u l o .

1 6 .  S e  f  é  u m a  f u n ç ã o  p a r ,  v e r i f i q u e  q u e  ∫∫ =
−
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a
xd)x(fxd)x(f
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1 7 .  S e  f  é  u m a  f u n ç ã o  í m p a r ,  v e r i f i q u e  q u e  ( ) 0=∫
−

a

a
xdxf .

1 8 .  S e j a  ∫=
x

tdtfxg
0

)()( ,  o n d e  f  é  a  f u n ç ã o

c u j o  g r á f i c o  e n c o n t r a - s e  e s b o ç a d o  a o  l a d o .

a )  C a l c u l e  )3(,)2(,)1(,)0( gggg  e  )6(g .

b )  E m  q u e  i n t e r v a l o  g  e s t á  c r e s c e n d o  ?

c )  Q u a n d o  g  a t i n g e  s e u  v a l o r  m á x i m o  ?

1 9 .  Q u a t r o  p e s s o a s ,  A ,  B ,  C  e  D ,  c a l c u l a m  o  v a l o r  d e  ∫
−

3

1
2

1 xd
x

 e ,  a o  f i n a l ,  e n c o n t r a m

r e s p o s t a s  d i f e r e n t e s .  A  d i z  q u e  a  i n t e g r a l  v a l e  
3
4 ;  B  d i z  q u e  a  i n t e g r a l  v a l e  

3
2 ;  C

g a r a n t e  q u e  o  v a l o r  d a  i n t e g r a l  é  ( ) 93 2 lnln =− ,  j á  q u e ( ) 011 2 ==− lnln  e  D  a f i r m a

q u e  o  v a l o r  d a  i n t e g r a l  é  
3
4

− .  Q u e m  e s t á  c o m  a  r a z ã o  ?

2 0 .  A n a l i s e  c a d a  u m a  d a s  i n t e g r a i s  a b a i x o  q u a n t o  à  c o n v e r g ê n c i a .
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R E S  P  O  S  T  A  S
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3
32

1 8 .

a )  3)6(,7)3(,2)2(,2)1(,0)0( ===== ggggg b )  )3,0( c )  3=x

1 9 .  N e n h u m a  d a s  q u a t r o  p e s s o a s  e s t á  c o m  a  r a z ã o !

2 0 .
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