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1) Seja f : R → R cont́ınua. Se limx→+∞ f(x) = limx→−∞ f(x) = +∞, então
existe x0 ∈ R no qual f assume o seu valor minimo

2) Seja K ⊂ R compacto. Se f : K → K é tal que |f(x)− f(y)| < |x− y| para
todo x, y ∈ R, então f possui um único ponto fixo. Sug: xn = fn(x), x ∈ K.

3)Uma aplicação f : R → R é dita própria se para todo K ⊂ R compacto,
f−1(K) for compacto. Mostre que todo polinômio não contante é uma
aplicação própria.
4) Seja K compacto e f : K → K cont́ınua tal que f(x) > 0 para todo x ∈ K.
Mostre que existe c > 0 tal que f(x) ≥ c. Dê um exêmplo para verificar que a
compacidade é necessária.

5) Seja K ⊂ R compacto. Mostre que toda aplicação cont́ınua f : K → R é
uniformemente cont́ınua.

6) Sejam f, g : K → R funções uniformemente cont́ınuas e K compacto, mostre
que f.g é uniformemente cont́ınua.

7) Sejam K1, K2, ..., subconjuntos compactos de R. Verifique se ∪∞n=1Ki ,
∩∞n=1Ki são compactos. O que podemos afirmar no caso finito?

8) Verifique que a função f(x) = sen(x2) não uniformente cont́ınua.

9) Dê exêmplo de uma bijeção f : R → R que seja descont́ınua em todos os
pontos.

10) Dê exêmplo de uma função f : R → R que seja cont́ınua em um único
ponto.


