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1. Sejam a e b naturais com (a, b) = 1. Mostre que se ab é um quadrado perfeito, então a e b são

quadrados perfeitos.

2. Mostre que a soma de todos os números naturais menores ou iguais a n divide o produto de todos os

números naturais menores ou iguais a n se, e somente se, n+ 1 é composto.

3. Mostre que 42|a7 − a para todo número natural a. Dica: Use o pequeno teorema de Fermat.

4. Ache o resto da divisão de 12p−1 por p, quando p é primo.

5. Sejam a, p naturais, com p primo. Mostre que se a2 ≡ 1(p), então a ≡ 1(p) ou a ≡ p− 1(p).

6. Ache o resto da divisão de:

a) 710 por 51, b) de 5121 por 127, c) de 2100 por 11, d) de 1316 − 225515 por 3.

7. Ache o resto da divisão de (116 + 1717)21 por 8.

8. Ache o resto da divisão de 1! + 2! + · · ·+ (1010)! por 40.

9. Mostre que para todo n natural, 198n − 1 é divisível por 17.

10. Determine o resto da divisão de 17 + 27 + · · ·+ 1007 por 7.

11. Determine o resto da divisão de 16 + 26 + · · ·+ 1006 por 7.
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