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Lista 2 - Continuidade

1. Escreva a definição de uma função f ser contínua em um ponto p ∈ D(f).

2. Escreva a condição para que uma função f não seja contínua em um ponto p ∈ D(f).

3. Prove, pela definição, que a função dada seja contínua no ponto dado:

a) f(x) = 4x− 3 em p = 2, b) f(x) = −x + 1 em p = 0, c) f(x) = x3 em p = 1,

d) f(x) = x4 em p = −1, e) f(x) =
√

x em p = 4, f) f(x) =
√

x em p = 0.

4. Seja n > 0 um número natural. Prove que f(x) = xn é contínua. Dica: prove que se n é ím-

par: an < xn < bn se e somente se a1/n < x < b1/n; se n é par: an < xn < bn se e somente se

|a|1/n < x < |b|1/n ou −|b|1/n < x < −|a|1/n. Comece estudando os casos n = 2 e n = 3.

5. f(x) =
{

2x, se x ≤ 1,
1, se x > 1,

é contínua em 1? Prove.

6. f(x) =
{

3x− 1, se x ≤ 0,
−1, se x > 0,

é contínua em 0? Prove.

7. Seja f(x) =
{

1, se x ∈ Q,
−1, se x 6∈ Q,

. Mostre que f é descontínua em p, para todo p real.

8. Determine L para que a função dada seja contínua no ponto dado. Justifique.

a) f(x) =
{

x2−4
x−2 , se x 6= 2,

L, se x = 2,
em p = 2.

b) f(x) =
{

x2−x
x , se x 6= 0,
L, se x = 0,

em p = 0.

9. Suponha que |f(x)− f(1)| ≤ (x− 1)2 para todo x ∈ D(f). Prove que f é contínua em p = 1.

10. Prove que as funções abaixo são contínuas (em todos os pontos):

a) f : R→ R com regra f(x) = |2x + 1|,

b) f : R→ R com regra f(x) = ax + b.
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